Partaae éauitab Exercices {1)e

Huao et ses 11 amis ont récupéré 10¢ ﬁ{(()‘@\\
pour Son annivers
Les 12 amis se disputent pour le

Huao dit alors : "ie me sacrifie. parte
les chocolats éauitablement. ie prenc
reste

Que penser de son sac
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ARITHMETIQUE

I. Nombres entiers naturels et division euclidienne

1. Nombres entiers naturels

Définition : Les nombres entiers naturels sont des nombres servant a dénombrer des objets.

Cet ensemble est composé des nombres entiers positifs 1 0;1;2; ...

2. Division euclidienne

Propriété : Si a et b sont deux nombres entiers naturels avec b#0 , alors on peut trouver deux nombres

q et r telsque:

a=bXq+r avec 0<r<b

Exemple
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1. Effectuer la division euclidienne :
a. de 138 par 5. b. de 192 par 6. c. de 369 par 15.
2. Parmi les divisions ci-dessus, quelle est celle dont le reste est nul ?



3. Diviseurs et multiples
Définition : Lorsque le reste de la division euclidienne d’un entier a par un entier b différent de 0 est nul (

Jules et Jim ont effectué la division euclidienne de 126 par 15 :
r=0) on peut écrire a=bXq+0=bXq Jules lim

On dit alors que a estun multiplede b (ouque b a pour multiple a ).

126 =7 x 15 + 21 126 =15x8+6

On dit également que b estundiviseurde a (ouque a estdivisible par b )

a. Vérifier que les deux égalités sont vraies.
h. Peut-on conclure que Jules et Jim ont tous les deux raison ?

Exemple
Ja611 | V2l s
SR - 120 1)
Remaraue - + W
Sim o TOANON
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m Le diviseur d’une division euclidienne
12 et le dividende 77.
b Quel est le quotient ? Le reste ?

7312
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est

m 6 amis se partagent équitablement un
paquet de 245 bonbons.

» Combien chacun recoit-il de bonbons ?
Combien en reste-t-il ?

] .
63 O %WY\OLL(,O,@G“’WAU‘M
-0 Qgt\wﬁg
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m 1. Un fleuriste

souhaite répartir 81
roses en bouquets de
trois roses.

a. Combien fera-t-il de
bouquets ?

b. Restera-t-il des
roses ?

2. Répondre aux
mémes questions si

le fleuriste a 82 roses
a répartir.
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- Choisir un nombre. k

- Ajouter 5 a ce nombre.

- Multiplier le résultat par 3. )

- Retrancher 15 au résultat. olec /Sovska e
- Retrancher a ce résultat le nombre choisi

au départ.

1. a. Appliquer ce programme de calcul &8 2,a 7,
puis a 9.

b. Que peut-on conjecturer ?

2. Jérdme a trouve 16.

Quel nombre a-t-il choisi au depart ?

Q)l@ 25 B a{f “75
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37 Hidden digits
(YWY avec différentes procédures.
Here is an Euclidean division:

25
4 114

b Find the three hidden digits in the dividend.

X
o- (b

(1
4&4 ALH'Q:ESGJ

O = b»(@ﬁg

Page 11

Emilie partage un jeu de 52 cartes en

4 piles identiques.

» Combien chaque pile contiendra-t-elle de cartes ?

'l
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Combien vaut le reste de la division eucli-

dienne de 51 par 4 ?

G‘{ gt [y OS>

ly oo vauk 3
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3 | a. 369 est-il un multiple de 15 ?
c. Donner la liste des diviseurs de 24.

A
362 | s
30 e
6%
40

)

b. 6 est-il un diviseur de 192 ?
d. Donner la liste des diviseurs de 72.

lo Qo @EBL ot o Ak Aone.
269 a'edr pan mn mudkiga o 45,

b
A92.|¢ -
A8 (39 &02 rede ek g o 6 divis

13, 199
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O
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% | Un musée organise des visites guidées pour une école. Les éléves sont répartis
en groupes, éventuellement inégaux. Tous les groupes comptent entre 20 et 24 enfants.
» Donner trois répartitions possibles pour les 158 éléves de I'école.

QLxd + D) on P x2 = AB5D
Ly 12 £ DX 2L
QrAr 2y 2B+ w22

BQ: QXZDF
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‘B a. Le périmetre d’un carré de coté 6 estil
un multiple de 18 ?

b. Le périmeétre d'un rectangle de longueur 4 et 13 ADdo.
de largeur 3,5 est-il divisible par 5 ?

’~‘MM
ol P2 Lx6= 2
ok Q4 0'edd poup un mdkighe do 43

Now.

| g
bd. - QXLH 2)(5)6: Br T = A5
2k 4D: 5)(5\
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m Déterminer la liste des diviseurs de 48.

Activité 3
Charlotte adore la lecture et posséde entre 400 et 450 romans. Elle décide de revendre ses
livres sur internet pour en acheter d'autres. Lorsqu'elle regroupe ses livres par 3, 4 ou par 5, il
_/{ L g _ Z_‘ g en reste toujours 1.
= )(I / — Z Combien de romans Charlotte posséde-t-elle exactement ¢
Ix2b=4 5

ﬁxi@lz‘{g
Lyl - L&
6XE = 48
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m Réécrire chaque phrase en utilisant le mot
« multiple ».

. ” a. 68 est divisible par 2.
2. Recopier et compléter chagque phrase avec o
« diviseur» ou « multiple =. b. 9 est un diviseur de 234.

a 300 estun 1 de 26. > (2 6 c. 5 divise 1 470.
9 d. 119 n’est pas divisible par 9.

1. Effectuer la division euclidienne de
390 par 26.

b. 26 a pour }1390.

c. 15 est un Dde 390. "’“2 é /Q gh

d. 390 a pour D) 26.

5% 26x15 5 O
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Activité 3
Charlotte adore la lecture et posséde entre 400 et 450 romans. Elle décide de revendre ses

livres sur internet pour en acheter d'autres. Lorsqu'elle regroupe ses livres par 3, 4 ou par 5, il m Déterminer la liste des diviseurs de 48.

en reste toujours 1.
Combien de romans Charlotte posséde-t-elle exactement 2

v %: i)(L/X
L ; \OJZ. (\OmeQ_ Oe Quvres, L\ = dx Q(/

e
@“’dw\gm qoc 3, 45 _‘—in\i
=0xQ
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1. Critére de divisibilité par 2, 5 et 10

Propriétés : 0 LU, Geaud
e Siunnombre entier a pour chiffre des unités et ) alors il est divisible par 2
e Siun nombre entier a pour chiffre des unités O o alors il est divisible par 5
* Siun nombre entier a pour chiffre des unités O alors il est divisible par 10

Exemples : ) o o~
52?%\— Aiv it B T 2. On At o'l oor

2. Critére de divisibilité par 3 et 9

Propriétés :
e Silasomme des chiffres d'un nombre entier est divisible par 3 alors ce nombre est divisible par 3
o Sila somme des chiffres d'un nombre entier est divisible par 9 alors ce nombre est divisible par 2

Exemples : )
‘5(} oot duvinlde pac D o S+ = 2y,
5211 oot duvisilda par & CE YW NN .

3. Critére de divisibilité par 4 = % &= SX"f

Propriété : Si les deux derniers chiffres d'un nombre entier forment un nombre divisible par 4, alors ce
nombre est divisible par 4

Exemple :
Sy 93 9,
75\(&
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m Trouver un nombre entier qui divise a la fois :

Ao
a. 432 et 105. => = (U\L\Q?‘L do qu\ (“(‘ )
b. 7 314 et 990 136, 2 oL ‘ o e SO
c. 115613990, = dop dauy homor® ¢ anin A

s aon Do Qivinkes AT
3 432
Qiviside o @ (oitica do divisbivt -pac 2)
4342292 24 doe d'apoio le culing I
Quiabiitd par 3 2132 ort divisilde pat 3
S
*40%S aleot pao divnBe pas 2
"A0e6= 3 doy S ent qus divishe par 3
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QG # | B ) 3| 7w
D e @ 15716 17| 18] 19 | 20
| 22| 23|24 |25 % [.21| 28| 20 | a0
3190 |5 2 35 | 6|37 36 | 20| 4
M 42| a3 | s a5 | 4o | 977 48| a9 | 500
51 | 57|53 | g4 | 55 | 86 | 57 | 5€ | 59 | 60
61 6Z 63| 64|65 66| 67|66 69 20
1y 13| 75| 16| 77| 8| 19| s
81| 87|83 %4 |85 66| 87|86 89

91 | 97| 93| of | 95| 96 | 97 |48 | 99 | ¥00

b. Entourer 2 puis rayer tous les multiples de 2.
Entourer 3 puis rayer tous les multiples de 3.
Recommencer ainsi avec le premier nombre non
rayé suivant, jusqu’a ce que tous les nombres
soient rayés ou entourés.

Que dire des nombres entourés ?

Cette méthode est appelée crible d’Eratosthéne.
2. En poursuivant cet algorithme au-dela de 100,
les nombres suivants seraient-ils entourés ?

a. 243 9 75 Olﬁ/,_ @333 672 995
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Combien vaut le reste de la division eucli- m Sachets de dragées

dienne de 51 par 4 ?
€ P (YT avec différentes procédures.

Flavien veut répartir 760 dragées au chocolat et

5/} ]Q &QS}Q Q\»Q ‘0\ 1 045 dragAées a’ux am.andes dansi des sachets /{ @, [(%
El

ayant la méme répartition de dragées au choco-
d& ! \S, N %Q\GA&;}S lat et aux amandes.

i 2 @\X 6 e faurz?é};ac‘heésé’? JUStiSSErés Brevet 2013. CJ -
o

4 G O ob@f((\ 10 ogreeS

8 =

e’
500 (Jokns Q\"QC\UG SO
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53 Découpe de carrés

YT avec différentes procédures. (/(k A 55\
1. Une ouvriére dispose de plagues de métal de

110 cm de longueur et de 88 cm de largeur. Elle
a recu la consigne suivante : « Découpez dans

ces plaques des carrés tous identiques, dont les
/TE% %6 longueurs des co6tés sont un nombre entier de
/{'} Oﬂ/L_O\OéZ/\ cm, et de facon a ne pas avoir de perte. »

6 ) TSFW > _\_ a. Peut-elle choisir de découper des plaques de
J @)3 SOLC\(\@ S 10 cm de coté ? Justifier.

//—-%\S M b. Peut-elle choisir de découper des plaques de
11 cm de coté ? Justifier.
L Qj_ OP o (\9)5@ ,@%\o —=n

-

L On lui impose désormais de découper des
6 :z\ carrés les plus grands possibles.
%Quelle sera la longueur du c6té d’un carré ?

. Combien y aura-t-il de carrés par plaques ?

S D’aprés Brevet 2012.
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( . Doe non o0 e pank
O>Carm§ do oty 107 —

90 detauper ded omds

de woles 40 cm.
440 /fO Ch QO\%\M)A& on »f@urﬂu‘% methe
O 11 /M U)L(rtlo :

8@3 /0
Q\‘QQA ~ o rr't
3 3 mmsik%z@ﬁﬁfa@newéafjxmoﬁzﬂggoé.
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RAISONNER J CALCULER] Prise d'initiative

Choix de dallage

Zoé voudrait, sans faire de découpe, daller son salon qui est une
piece rectangulaire de 5,20 m de longueur sur 4,60 m de largeur.
Les différents formats de dalles disponibles et leurs prix sont
indiqués ci-contre.

ls sont tous vendus uniquement par lots de 20 dalles.

b Quelles sont les différentes possibilités et combien chacune
coutera-t-elle ?
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Format des Prix a I'unité

dalles d'une dalle
17cm x 20 cm 083€
15cm x 20 cm 081€
19 cm x 19 cm 085€
19 cm x 20 cm 089 €
20 cm x 20 cm 0,90€
25cm x 20 cm 1,00€
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